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Des courbes paracanonigues
appartenant a une surface algébrique irréguliére,

par FREDERICO ENRIQUES.

Soit F une surface algébrique irréguliere de genre numérique
Po = 0 et de genre géomeétrique p, > p,. On sait que tout systeme
linéaire de courbes sur F, de dimension virtuelle =0, est contenu
en une série continue de systémes analogues non équivalents.
Il en sera ainsi du systéme canonique w?~* : celui-ci fera partie
d’une série »? "« de systémes paracanoniques, chacun de dimen-
sion > 0. I1 s'agit d’évaluer la dimension effective de ces sys-
temes. On supposera que, le genre linéaire de F étant p® > 1,
le systéme canonique |K| soit irréductible. :

On peut construire sur F un systéeme linéaire irréductible |C|,
de genre = et de degré n, de facon a satisfaire aux conditions
suivantes :

1. |C| sera régulier de dimension » =n — = 4+ 1 4 p,, faisant
partie d'une série w?s*a de systémes linéaires analogues et ainsi
d’un systéme continu {C} ayant la série caractéristique compléte
de dimension 7 — m - pg;

2. Le systeme adjoint a |C|, c'est-a-dire |C'| = |C + K], sera
également régulier de dimension p, + = — 1, et découpera sur
une courbe canonique K une série complete et non spéciale de
dimension

2n—2—n+p® —1 —pP=2x —n—3.

3. A chaque courbe C de {C} on pourra associer une ou plu.
sieurs, au moins «”, courbes K résiduelles de C par rapport au
systeme linéaire |C'|; en particulier & toute courbe C infiniment
voisine 2 C on pourra associer une ou plusieurs courbes K infini-
ment voisines a K.

Considérons une courbe composée C + K et désignons par G
le groupe des points communs aux deux courbes C et K. Toute
courbe de |C'| passant par G découpe sur C un groupe de la série
caractéristique, intersection de C et d’'une courbe infiniment pro-
chaine; réciproquement tout groupeI' de cette série appartient a
une C' par G : en effet, 2 C on peut associer une courbe K voisine
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a K de fagon que les deux courbes composées C~- K et 4+ K
définissent un faisceau de courbes C' par G, qui découpent sur C
le groupe I'. Partant la série découpée sur C par les C' contenant G
est la série compléte de dimension

n—" + Pg-

~ Les mémes courbes C' par G découperont sur K la série com-
plete (C'K)— G, résiduelle de G par rapport a la série complete
découpée par les C'.

D’apres une remarque de M. B. Segre (1), cette série (C'K) —G
sera la série caractéristique du systeme continu 1K}, c'est-a-dire
que la dimension de celui-ci égalera la dimension de la série
augmentée d’une unité.

Pour évaluer cette dimension on procédera de la maniere sui-
vante :

Le systeme |C'| ayant la dimension p, + = — 1 découpe sur C
une série canonique incompléte de dimension ® — 1 — (Py — Pa)s
ainsi les conditions imposées aux C qui doivent passer par G

seront au nombre de

@ =n—1—(pPg—Po)——7+ By ==t — et — (2p;— Pa)-
En conséquence la série compléte résiduelle de G par rapport

2 la (C'K) aura la dimension
e oy — 83— (2 —n—1) + 2Py — Po =20y — Pa— 2.

11 s’ensuit que la série caractéristique du systeme canonique | K|,
qui est oo?*, aura le défaut p; - Pa* le systéme continu (K} aura
la dimension 2p;— Pa—1, renfermant ®'sYa systémes linéaires
paracanoniques, chacun de dimension pg — i

(1) Rendiconti Circolo Matematico di Palermo, 14 aout 1931.



